Vlastnosti linearnych funkcii( monoténnost’)
VSeobecny predpis linearnej funkcie je y= kx + q
Linearna funkcia méze byt

- rastica
- klesajuca
- konStantna

1. Funkcia je rastica prave vtedy, ked’ pre kazdé x1, X2 Z jej defini¢ného oboru plati:
ak x1< X2, tak y1<y2 alebo ak x1 > x2, tak y1 > y2.

(Jednoduchsie: s narastajiicim x, narasta aj hodnota y a naopak s klesajucou hodnotou x sa
zmensuje aj Y.)

Linearna funkcia y = k.x +q je rastuca, ak k > 0. ( kladné)

Napr.y =2x+5 lebo k=+2, y=0,25x-9,3 lebok=+0,25 y= gx -3 lebok = 2
2. Funkcia je klesajuica prave vtedy, ked’ pre kazdé xi1, X2 z jej defini¢ného oboru plati:
ak x1< x2, tak y1> y2 alebo ak x1 > x2, tak y1 < y2.

(Jednoduchsie: s narastajiicim x, sa zmenSuje hodnota y a naopak s klesajucou hodnotou x
narastd y.)

Linedrna funkcia y = k.x +q je klesajuca, ak k <0. (zaporné)

Napr: y =-2x+5 lebo k = -2, y =-0,75x +8,4 lebo k = -0,75,

6—8x -8
2

y== lebo k=—=-4.

3. Funkecia, ktora nie je ani rastlica, ani klesajuca sa nazyva konstantna (nemenna).
Linearnu funkciu y = k.x + q, kde k = 0, nazyvame konstantna funkcia.

Napr:y=41lebok=0,q=4, y=-3lebok=0,q=-3.

Jej grafom je vidy priamka rovnobezna s osou x, ktora prechadza bodom [0,q].

4. Urcenie suradnic priesecnikov grafu funkcie s X-ovou a y-ovou 0sou

Ur¢it’ suradnice priese¢nikov grafu s X a y osou mézeme:
a) graficky



b) vypoctom.

Graficky urcit’ suradnice prieseénikov uz vieme: narysujeme graf a ur¢ime suradnice
bodov, kde pretina graf y-ovi os Pya stradnice bodu, kde graf pretina x-ovl os Px.

Dnes sa nauc¢ime urcit’ Px a Py vypoctom.

Vypocet Py

Bod Py leZi na y-ovej osi. Kazdy bod, ktory lezi na y-ovej osi ma x-ovu suradnicu rovnt
nule.

Py vypocitame tak, Ze do rovnice dosadime za x nulu.

Priklad 1. : ak rovnica LF je y = 2x+5, za x dosadime 0 a vypocitame y:
y=20+5=0+5=5,

Odpoved’: Prieseénik grafu funkcie s y-ovou 0sou ma suradnice Py[ O ; 5].

Vsimni si, Ze v tejto rovnici k =2, q = 5.

Vseobecne plati: Py[0;q ].

Vypocet Px

Bod Py leZi na x-ovej osi. Kazdy bod, ktory leZi na x-ovej osi ma y-ovu stiradnicu rovnt
nule.

Px vypocitame tak, Ze do rovnice dosadime za y nulu a vypoc¢itame hodnotu x.

Priklad 2. : ak rovnica LF je y = 2x+5, za y dosadime 0 a vypocitame x:

0=2x+5 [ -2X
-2Xx =5 /:(-2)
Xx=-25

Odpoved’ : Priese¢nik grafu s X-ovou osou ma suradnice Px[ -2,5 ; 0].

Dany bod lezi na grafe funkcie
1. wpuloh:
Zisti yypoctom, ¢i dany bod lefi na grafe linedrnej funkcie (nie graficky, tak uz vieme).

Riesenie: Ak dany bod lezi na grafe funkcie, po dosadeni x-ovej siradnice do rovnice
LF, musi vyjst’ po vypocte dand y-ova suradnica bodu.



Priklad 1. LezZi bod A [ 5; 2 | na grafe LF y =2x - 8?

RieSenie: Pre bod A x = 5, dosadime do rovnice funkcie a vypocitame y:

y=25-8
y=10-8
y=2

Vidime, Ze y-ovéa suradnica bodu A je tiez 2.

Odpoved: Bod A [5; 2] lezinagrafe LFy=2x-8

Priklad 2.: Zisti vypoctom, ¢i bod B 2; 3] leZi na grafe funkcie y =- 4x +12.

RieSenie: Pre bod B x =2, dosadime do rovnice funkcie a vypocitame y:

y=-42+12
y=-8+12
y=4

Vidime, Ze y-ova suradnica bodu B je 3, nie 4.

Odpoved’: Bod B nelezi na grafe funkcie y = - 4x + 12.

2. typ uloh:

Dany je bod, o ktorom vieme, Ze lezi na grafe LF, ale pozname iba jednu jej suradnicu,
druhu treba vypocitat’.

Priklad 1.: Vypocitaj y-ovu suradnicu bodu C, ktory leZi na grafe funkciey = 0,7x —
4,8, ak x-ova suradnica bodu C je - 3.

RieSenie: X = - 3, dosadime do rovnice a vypocitame y:

y=0,7.(-3)-48
y=-21-48
y=-6,9

Odpoved’: Bod C ma suradnice [ - 3;-6,9 ].



Priklad 2.: Vypocitaj x-ovt stradnicu bodu D, ktory lezi na grafe lin. funkcie y = 30x
+16, ak y = 10.

RieSenie: y= 10, dosadime do rovnice funkcie a vypocitame x.

10=30x+16 /-16

-6 =30x /:30
-0,2=x
x=-0,2

Odpoved’: Bod D ma stradnice [ - 0,2; 10].
3. typ uloh:

Vypocitaj chybajuci koeficient k alebo q (moZu byt’ oznacené aj a a b) v rovnici
linedarnej funkcie, ak jej graf prechadza danym bodom

Prikladl.: Vypocitaj ¢islo q v rovnici LF y = 4x + q, ak jej graf prechadza bodom
Al2;3].

RieSenie: x =2, y = 3, dosadime do rovnice y = 4x + q a vypocitame q:

3=42+q
3=8+q /-8
5=q
gz-5

Priklad2.: Vypocitaj koeficient K v rovnici LF y = k.x - 2, ak jej graf prechadza
bodom A[4;8 ].

RieSenie: X =4,y =8, dosadime do rovnice y = k.x — 2 a vypocitame neznamu k:

8=4k-2/+2

10=4k /:4



6. Vypocitaj rovnicu linearnej funkcie, ak graf prechiadza danymi dvoma bodmi

Priklad 1.: Vypocitaj rovnicu linearnej funkcie, ktorej graf prechadza bodmi A[3;2 ] a
B[5;6].

RieSenie: Rovnica kazdej linearnej funkcie ma tvar: y=k.x +q.
My teraz pozname aj x aj y, nepozname k a g, tie musime vypocitat’.

Postup:
1. Dosadime stradnice bodu A x =3, y =2 do rovnice y = k.x + q, dostaneme 1.
rovnicu: 2=3k+q

2. Dosadime suradnice bodu B x =5 ay =6 do rovnice y = k.x + g, dostaneme 2.
rovnicu: 6=5k+q

3. Z1.rovnice vyjadrime neznamu q:
2=3k+q / -3k
2-3k=q
g=2-3k

4. Toto vyjadrenie pre q dosadime do 2. rovnice a vypocitame k:

6=5k+q
6 =5.k+2—-3k upravime pravu stranu rovnice
6=2k+2 /-2

4=2k /:2
2=k
k=2

5. KuZ pozname, vypocitame q tak, Ze dosadime do jeho vyjadrenia:

q=2-3k

q=2-32

g=2-6
=-4

6. NapiSeme hl'adant rovnicu nasej linearnej funkcie:
Dosadime zak=2aq=-4dorovnicey =kx +(

y=2x-4



7. NapiSeme odpoved’: Linearna funkcia ma rovnicu y = 2x — 4.

Priklad 2.: Vieme, Ze graf linearnej rovnice prechadza bodmi A[2;3 | a B[ -2;-1]. Zapiste
rovnicu danej linearnej funkcie.

RieSenie:
1. x=2,y=3, 1. rovnica: 3=2k +q
2. xX=-2,y=-1, 2. rovnica: -1 =-2Kk +(q
3. Z 1. rovnice vyjadrime q. Dostaneme g=3-2k

4. dosadime do 2. rovnice za q:
-1=-2k+q
-1=-2k+3-2k
-1=-4k+3 /-3
-4=-4K l:(-4)
1=k
k=1

5. vypocitame q:

q=3-2k
q=3-21
q=3-2
q=1

6. Zostavime rovnicu y=1.x+1, o zapiSeme: y=x+1

7. Rovnica linearnej funkcie prechadzajica bodmi A[2;3 Ja B[ -2;-1], jey =x + 1.

Priklad 3.: Vypocitaj rovnicu linearnej funkcie, ktorej graf pretina suradnicové osi
v bodoch A[2;0]aB[0;-4].

RieSenie:
1. x=2,y=0 1.rovnica:0=2k+q
2. x=0,y=-4 2.rovnica: -4=0.k+q teda -4
3. Uz pozname q z druhej rovnice: q = - 4
4. Teraz vypocitame k z 1. rovnice:
0=2.k-4 [+4

q



4=2.k /:2
2=k
k=2

5. NapiSeme rovnicu tejto linedrnej funkcie y = 2x —4.



